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Betyg 4, 43-50= Betyg 5.

1. Betrakta gransvardet
. sinx —x
lim

z—0 f(.T)
a) Ange ett polynom f sa att gransvirdet existerar och &r lika med 0.
b) Ange ett polynom f si att griansvirdet existerar och &r lika med 1.

"T;—;;’. Bestam och Kklassificera lokala och globala ex-

trempunkter samt bestdm funktionens max- och minvirden om de finns. Bestdm &ven
eventuella asymptoter.

2. Skissa grafen till kurvan y =

3. Bestdm f6ljande integraler:
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—Var god vand-—
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4. Avgor om volymen av kroppen som uppstar nir omréadet
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roterar kring x-axeln ar adndlig eller inte.

5. Avgor om foljande serier konvergerar eller divergerar:
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6. a) Lat f vara en funktion definierad pa (—oo,00) och A ett reellt tal. Definiera vad
som menas med att

lim f(z) = A.

T——00

b) Visa med hjalp av definitionen att

lim 5 =
z——o00 x4 + 2

7. Anvind Taylorpolynom for att bestimma ett ndrmevérde till 4/101 med ett fel som &r
mindre an 1/1000.

—Var god vand-—



8. Lat a,, vara foljden som ges av a9 = 1/2 och

_ 2ap1+1

= . forn=1,2,3,...
an @ 112 orn

Visa att foljden ar konvergent och bestdm dess gransvérde.

9. I denna uppgift krévs endast svar och ingen motivering. Ge exempel pa:

a) En deriverbar funktion pa [—1,1] som ej dr tva ganger deriverbar i z = 0.

b) En kontinuerlig funktion pa [0, c0) som ej dr begrénsad.

d

e

En 6ljd som dr monotont vixande men ej konvergent.

)
)
c) En begrénsad funktion pa [2, 5] som ej &r integrerbar pa [2,5].
)
) En begréinsad talfoljd som ej &r monotont vixande.

10. Antag att f ar en kontinuerlig funktion pa [0, 10] sddan att

/0 1 fz)dz =1

10
f(z)dx = 2.

och

0
Visa att det finns ett x € [0, 10] sa att f(x) = 1/2.

Lycka till!



