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Observera: Duggor kan endast tillgodoräknas av dem som läste kursen hösten 2004.

Följande tv̊a problem löses om motsvarande duggor ej är godkända.

1. Bestäm tangentplanet till ytan x2exyz−2 = 1 i punkten (1, 2, 1).

2. Beräkna dubbelintegralen ∫∫
D

x√
x2 + y2(1 + x2 + y2)

dxdy,

där D = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, x ≥ 0}.

Följande sex problem löses av alla och envar.

3. Bestäm alla lokala extrempunkter till funktionen

f(x, y, z) = x2 − 2xy + y3 + 2y2,

samt deras karaktär.

4. L̊at C vara skärningskurvan mellan cylindern x2 + y2 = 1 och planet x − y − z + 1 = 0.
Antar funktionen f(x, y, z) = 2x + y + z största och minsta värde p̊a C? Bestäm i s̊a fall
dessa värden.

5. Beräkna ∮
γ
(2x− y3)dx + (x3 − ey2

)dy,

där γ är enhetscirkeln genomlöpt ett varv i positiv led.

6. L̊at F(x, y, z) = (x, y,−1 − 2z) och beräkna flödesintegralen
∫∫

S
F(x, y, z) · dS, där S är

konen z = 2(1−
√

x2 + y2), z ≥ 0 med normal riktad ut fr̊an z–axeln.

VAR GOD VÄND!



7. Genom variabelbytet {
u = x2 + 2y
v = y

transformeras differentialekvationen

∂z

∂x
− x

∂z

∂y
= 0

till en ekvation i variablerna u och v. Bestäm den allmänna lösningen till differentialekva-
tionen (lösningen z skall uttryckas som en funktion av x och y).

8. Visa att sambandet tan(x + y) + x − y = 1 definierar y som funktion av x i en omgivning
av punkten (π/8, π/8). Beräkna ocks̊a y′(π/8).

LYCKA TILL!
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