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Skrivtid: 8.00 — 13.00. Tillatna hjadlpmedel: Skrivdon. Ldsningarna skall vara forsedda med
motiveringar. Varje korrekt 16st uppgift ger hogst 5 poidng. Foér betygen 3, 4, 5 krdvs minst 18,
25 respektive 32 poang.

1. Bestam alla punkter pa kurvan
eV +eYcosz =0

i vilka tangentlinjen ar parallell med z-axeln.

2. Visa att sambandet y° 4+ ¢ + y = 8y sinz — 1 definierar y som funktion av z i en omgivning
av (z,y) = (§,1). Vad dr derivatan av denna funktion i punkten x = 7
3. Avgoér om funktionen
Fla,y) = e +e¥ — %62x+2y73
har ett storsta och minsta virde pa mangden
D= {(z,y) €eR?| -10 < 2 < 10,-10 < y < 10}.

och bestam 1 sa fall dessa varden.

4. Lat h: R?> — R uppfylla:
1) h(z,y) = g(x® +?) dir g : R — R ér en C*funktion.
oh

oh
2) z— +y— = 22° + 22,
)w8$+yay T+ 2y

Bestam alla mojliga sadana h.

5. Berakna, om den konvergerar, den generaliserade integralen
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dir D = {(z,y) € R? |z > 1, < y < 2z}.

Var god vand!



6. Bestidm flodet av vektorféltet

F(z,y,2) = (sinz,ysin z — y cos z, cos z)

genom ytan

- 22—y
S:Q z
T

VIV I

1
0
0
orienterad sa att normalvektorn pekar bort fran origo.

7. Lat
F = (% — 33 cos(e?) + 2°, cos(sin z))

och 1at f : R? — R vara en godtycklig C'*-funktion.
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dér C &r kurvan given av 22 +y?> =1 och z = f (z,y), positivt orienterad sett fran en punkt
langt uppe pa z-axeln, inte beror pa funktionen f, samt berdkna dess vérde.

Visa att kurvintegralen

8. Lat
nx

falz) = o [0,1].

(a) Visa att gransfunktionen f = li_>m fn existerar och ar kontinuerlig.
1 1
(b) Visa att gransvérdet lim fn(x)dz existerar och &ar lika med / f(x)dx dar f &r
0

n—oo 0
gransfunktionen fran (a).

(¢) Avgér om f,, — f likformigt pa [0, 1].

LYCKA TILL!



