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20 halvtimmar skall fordelas 6ver tre pass med minst en halvtimme
per pass. Detta betyder att 17 halvtimmar skall fordelas fritt ver
dessa tre pass, vilket liter sig goras pa

I7+3—1I _ (19 - 1
7 7

Om det forsta passet upptog minst 11 halvtimmar, och det andra

satt.

och tredje passet minst en halvtimme vardera, s& aterstir 7 halv-
timmar att fordela, vilket kan ske pa

13- ()

sitt. Antalet mojligheter f6r det forsta passet att ha rymt hogst 10
halvtimmar 4r dirfor differensen 171 — 36 = 135.

28 olika objekt skall fordelas i 7 identiska lddor, med ingen lada
tom, vilket gir pa

=3 G- ()
Qe -0 ()

28 olika objekt skall nu fordelas i 7 olika lddor, med ingen ldda tom,

sdtt.

vilket gér pa



20m
1

Plan av stenhusets bottenvining sidan den varit under 1700-talet. Pd dagbokens tid voro vissa
rum avdelade med nu forsvunna viggar. En rekonstruktion av dessa har ef kunnat goras.
\ . N

Figur 1: Problem 3.
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(c) 28 olika objekt skall nu férdelas fritt i 7 olika lddor, vilket gir pa
7”8 olika sitt.

(@) —

(b) Uppenbarligen.

(c) Nej, ty fyra av rummen har ett udda antal dérrar.

(d) Ja: Vandra runt huset medsols, med start i rummet lingst ned till
hoger.

(e) Nej, ty rummet lingst ned till hoger har en enda dorr och kan
dirfor omojligt ingd 1 en Hamilton-cykel.



(f) Man kan skapa en 6ppen Euler-vandring genom att sla en doérr
mellan tvd rum med udda antal dorrar, sa att de vardera fir ett

jamnt antal dorrar. Detta kan goras pa tre sitt; tinkbara positioner
for den nya dorren finns markerade med pilar i Figur 1.

e o i .
4. (a) Detta kan goras pa -, = 2,520 siitt.

(b) Lat U beteckna mingden av samtliga 2, 520 mojligheter att planera
baket, och lit A;, for 1 < i < 4, vara mingden av de bakschemata
vari bigge degarna av sort nummer 7 bakas intill varandra. D4 ir

(for olika 7,7, k)

!
Ay = =L

Al

6!

630

5!
‘Ai ﬂA] ﬂAk| = 5 = 60
A1 A, n Ay n Ayl = 4! = 24,
och Principen om Inklusion och Exklusion ger det s6kta svaret
C(A; VA, UA; UAY)| = U= DIAi + DA 0 A
_Z\Ai NA;nAp| + A n A, n A, N A

=2,520—4-630+6-180 — 4 - 60 + 24
= 864.

- - 4 - ) .
5. Svaret dr koefficienten f6r 777 i den exponentiella genererande funktio-
nen

x> x3 o x> x* X3 x5
<I+x+2'+3'+~~~> (I+21'+4'+"'><x+3'+5'+"'>
:eloxe"—ke—xe"—e—x:l(em_e&c)zli (120)"  (8%)"

2 2 4 4 n! n )’

som 4r i(IZZ"' — 824),

6. Lat a, beteckna antalet sitt att gora » visiter. D4 finns tva mojligheter:

e Sista visiten ir till Vestmans eller Vesterstriles. Det finns a,_; sitt
att planera in de forsta » — 1 visiterna, varfor detta ger 2a,_, moj-

ligheter.



e Sista visiten 4r till Schoerbings. Visiten dessférinnan kan dé ha varit
till Vestmans eller Vesterstriles, och de forsta 7 — 2 visiterna kan ha
utforts pa a,_, sitt.

Sammantaget ger detta differensekvationen

An = 2dp_1 + 245,

Den karakteristiska ekvationen dr 7 = 2r + 2 med rétterna r = 1 £ /3.
Allminna 16sningen dr darfor
an =A@+ .,3)" +B(1—,3)".

Begynnelsevillkoren 4r

{I=do=A+B
3=a,=A(1+,3) +B(—,A3),

varav A = 5 + 3\30ch B = — 2./3.

Losningen ir alltsd
I 1 " I 1 "
an = (2+3\/§) (1+3)" + (Z—S\fi) (r—153)"

Det finns

I I I I
s = (24205) e vpe s (E-105) - vpe
sitt att planera de fyrtio visiterna.

. Antalet kronor med exake 7 rubiner och exakt ¢ diamanter ar ("9).

Dert sokta antalet kronor ar darfor
i <n + q>
n—o \ 4

Med induktion &ver p foljer nu att

i<n+q>_(p+q+1) ®
= a+1 )

Ty for p = o idr bada leden lika med 1. Med induktionsantagande att
likheten (1) giller ér
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n=o q n=0 q q
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_<p+q+1> <p+q+1)

q+r1 q

- <p+q+z> B ((p+1)+q+1>
N q-+1 N q+1 ’

vilket bevisar pastiendet for alla p.



